Dokonéeni prikladu G2 g) ze cviceni 20.10.2011
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Uzijeme vétu o dvou policajtech. Protoze pro kazdé n € N plati

6+ ’I’L31 + 2n+2 6+ n31 + 2n+2

0< <
- Tn!4ni® n! ’
o\ , 314 on+2 , e e w1
muzeme vzit a,, = 0, ¢, = %. Nyni sta¢i ovérit, ze lim,, .o ¢, = 0.
Tedy
) 6+ ’I’L31 + 2n+2 ) 6 ) n31 ) 4.9n
lm ————— = lim — + lim — + lim 1
)
n—00 n! n—soon!  n—ooo nl n—oo n!

pokud limity napravo existuji. Vzhledem k tomu, ze
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je prvni limita vpravo (1) rovna 0 (véta o policajtech + VOAL). Protoze

pro kazdé n € N, n > 31 plati nerovnost
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dle véty o aritmetice limit, plati dle strazniku

Posledni limita v (1) je podle véty o policajtech rovna opét nule, nebot
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a limy, 00 % = 0 (VOAL), pficemz jsme v odhadu vyuzili toho, Ze pro kazdé
n € N, n > 3 lezi vyrazy %, . ,% v intervalu (0,1). Jelikoz vsechny li-
mity na pravé strané (1) existuji a jsou rovny nule, je (VOAL) limita vlevo
(1) rovna nule. To byl vsak posledni predpoklad, jehoz platnost jsme chtéli
dokézat, abychom mohli pouzit vétu o straznicich na posloupnost b,,. (Kon-
kretné ng :=32aVn € Nyn >ng: a, < b, < ¢, lim, .ooa, =0 =
lim,, o0 ¢,.) Z toho tedy mame
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Samozirejmé nemusime limitu resit pres policajty, lze napriklad vytknout
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Existuji-li limity ve zlomku napravo, plati (VOAL) rovnost

6 31 2n+2 . 6 . 31 . 2n+2
li 6 + n3t + on+2 . n! ol + 7;1_! + T lim, o0 nl + limy, 00 nn_' + lim, 00 -
1n =1 ] i . . 18 :
n—oo  Tnl+n'8 n—oo nl T+ % limy, 00 7+ limy 00 T

Vidime, Ze oproti pivodnimu postupu bychom museli navic dokézat, Ze exis-
tuje limita

18
lim — € R,
n—,oo MN!
a ze plati
18
.on
lim — # —7.
n—oo n!



